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IX. osztaly — H1 — Szakkozép kategoria

1. feladat (20 pont)
Adott az ax? + bx +c =0,a,b,c ER,a # 0 egyenlet, amelynek gyokei x; és x5.
a) Ha az a,b és c nullatdl kiilonboz6 valds szamok mértani haladvanyban vannak, ebben a sorrendben,
igazold, hogy az egyenletnek nincsenek valds gyokei!
b) Hatdrozd meg az a, b, ¢, valés szdmokat, ahol a > 0, amelyekre a, x4, b, x,, c egy szimtani haladvany
egymasutan kovetkezo tagjai!
¢) Hab=a+c és0 < c < 2a,igazold, hogy |x; — x,| < 1.

2. feladat (20 pont)
Adott az f: R — R fiiggvény, amely rendelkezik az f(x + a) < x < f(x) + a, (V)x € R tulajdonsdggal, ahol a
egy rogzitett valds paraméter.

a) Igazold, hogy f(x) =x —a,(V)x € R.

b) Hatdrozd meg azokat az n nullatdl kiilonbdzd természetes szdmokat, amelyekre

2 —_—
F) +F@) +F3) + 4 fn) = TR0

c) Hatdrozd meg az a € R* szdmot, haa g:R - R, g(x) = a - f(x) fiiggvény grafikus képe az Ox és Oy
koordinata-tengelyekkel 7=4 teriiletii haromszoget alkot!

3. feladat (20 pont)
Egy O kozéppontd kor AB és CD hirjai merdlegesek egymadsra és a P pontban metszik egymadst. Legyen az M
pont az O pontbdl az AB egyenesre hiizott merdleges talppontja.

a) Bizonyitsd be, hogy 0A+0B + 0C + 0D = 20P.
b) Bizonyitsd be, hogy PA + PB = 2PM.
c) Igazold, hogy PA +PB + PC + PD = 2PO0.

4. feladat (30 pont)
Egy drénbdl nézve az A, B és C falvak gy helyezkednek el, hogy dronrdl megfigyelve a helyzetiik egy A-ban
derékszogl haromszoget alkot. Egy G vasttdllomds a B és C falvak kozott helyezkedik el (a BC szakaszon). A
mérések a kovetkezd eredményeket adtak:
AB = 2(V6 +2) km, ABC = GAC = 15'.
a) Bizonyitsd be, hogy sin 15° = \/g:ﬁ.
b) Hatarozd meg a G 4llomastdl a harom faluhoz vezetd utak hosszat (az utakat a GA, GB és GC szakaszok
jelentik)!
¢) Balint 06:33 6rakor elindul B falubdl az allomasra, de mivel a BG Ut le van zarva, az A falun keresztiil
vezetd dton kell menjen. A B és A falvak kozotti utat egy robogéval teszi meg 38 km/h sebességgel, az A
falubdl gyalog megy az allomdsig 6 km/h sebességgel. Tudva, hogy a vonat, amelyre Bélint fel kell iiljon

07:10 6rakor indul, allapitsd meg, hogy Bailint kiér-e idSben az &llomdsra (haszndld a /2 =
1,4 és V6 =24 megkozelitd értékeket)!

Megjegyzés:
Munkaidé: 3 6ra; minden feladat kotelezd; hivatalbdl 10 pont jar.
A maximalis pontszam 100 pont.
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